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1. Producto escalar de vectores: |d

(o)
o
7]
5]
m
=

dlbod-b=0|

. [ d=al+ay)+ak [ =
Expresién analitica del p. e. : {q v 2{) 3.5 |a b =a;b, + ayb, + a3b3|
b = bll +b2] + b3k
7 = = - £ a * B
Médulo de un vector:||d| =+ d-d = |a? + a5 + a3 | Angulo entre vectores: |cos a = THE
al -

I A . - -

2. Producto vectorial : |[d X b =|a; a, as||||@%xb|=1dl-|b| sina (ix ?.J‘(_l.

axblb

b, b, bs
|d /b (colineales) & @ X b = 6| ||5L X B| = Superficie paralelogramo(d, B)|

a, a; 4as
3. Producto mixto:|[d, b,é] = d- (b x ) € R| Expresién analitica:|[d, b,¢] = |b1 b, b3
€1 G G

d,b,¢lin. indep. & [d,b,¢] # 0| ||[5L, b,¢é]| = Volumen paralelepipedo(d, b, E)|

4. Coordenadas de un punto: |a” = p, T+ p,J + sk - P(pl,pz,p3)| |E4’ = —ﬂﬂ |ﬁ?’ +BC = A_C’|

Coordenadas de un vector: |A(a1, a;,a3)y B(by, by, b3) — 4B = (by —aq, b, —ay, by — a3)|

Puntos alineados:

A, B y C alineados <

by—a; by—a, bz—a;

Ci—a C;—0; C3—4ag

Puntos coplanarios: |A, B,C y D coplanarios < [ﬁ, R, E] = 0|

Punto medio de un segmento:

Punto medio de 4B » M (

a, +b; a,+b, as + b

)

2 2 7 2
5. Ecuaciones de una rectar = {P(pl,pz,p3),a = (dy, d,, d3)}
X = pl + Adl
Ecuaciones paramétricas:|r = §y =p, +1d,
X = p3 + Ad?’

Ecuacién vectorial: |r = 0X = 0P + Ad—r)

X=pi_y—P:_Z—Ps x =y +A(by —ay)
Ecuaciones continuas: | r = 1 - 4 - 4 r(A,B) =5y =a, + A(b, — ay)
1 2 3 X = Qs +A(b3_a3)
- - E
.- . 1. _(Aix+Byy+Cz+D; =0 —
Implicitas (o cartesianas): [r = {Azx + B,y + Cyz+ D, = 0 ,cond, =4, B, C
A; B, G

6. Ecuacién de un plano w = {P(py, P2, p3), U = (uy, Uy, U3), U = (v1,v,,v3)}

Ecuacién vectorial: : |[r = 0X = OP + AU + uﬁ| E. Paramétricas:

E{

x =p; +Auy +uvg
Yy =p2+Au; +uv,
X = p; + Aug + uv;

Ecuacién continua:

X—p1 Y —DP2 Z—D3
T = u1 uz u3 = 0
Uy Uy U3

Ecuacién general (o implicita):[m = Ax + By + Cz+ D = 0||nTr = (4, B, C)J_n|

Ecuacion canodnica:

1 x y z
XV Z_ =} PP Pl
=gttt Y rPe D= g g g T
1 t1 tz t3
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={P(py, 1, 13), 4, = (dy,d,, d
7. Posicién relativa recta-recta:{r { (P1,P2:Ps) R (d;,d; 3)}
S = {Q(‘h: 42, q3), ds = (61, 52:53)}

dj//dT/\P ¢ s = r /s (paralelas)
E://d—s) AP € s > r =5 (coincidentes)
Z No //d_; A W, d_r),dt] # 0 - r y s secruzan (alabeadas)
cTr No //(Z A PQ,dj, dT] =0 - r y s secortan (concurrentes)
{P1 +Ady = q, + ud,
Punto de corte: {p, + Ad, = q, + ud, » A u
ps + Ads = g5 + b3

8. Posicién relativa recta-plano: | = {P(1p2p3), dr = (d1,d;, d3)}
mn=Ax+By+Cz+D =0

—

d,-n;,=0AP €m—rcn (contenida)
d, -, =0AP &m—>r /) (paralela)
d, -, #0->3M=7rnm (incidente)

Punto de corte: A(p; + Ad,) + B(p, + Ad,) + C(ps +d3) +D =0—- 1

. ez . _TTEA1X+Bly+C12+D1=0
9. Posicién relativa plano-plano.{y = Ayx + Byy + Cyz + Dy = 0

A, B G Dy

e _JA2 By G D,
R VA
—_—=— = — —_—
4 B ¢ b, "7
n; No /n, —» 3!r = m Ny (arista del diedro)

r {A1X+Bly+clz+D1=0

A2x+B2y+C2Z+D2=0

10. Distancias:

Distancia entre puntos: |d(4, B) = |Z—§| =/(b; — a;)? + (b, — ay)? + (b3 — a3)?

Q(q1, 92,9 PQ x d,
Distancia punto-recta: { _ vz ) - |d(P,r) = |Q_,—r|
r= {P(P1'P2'P3)'dr = (dpdz'ds)} |dr|
: : . P(p1,p2,p3) _ |Ap1 +Bp, +Cps + D|
Distancia punto-plano: {n = Ax+By+ Cz+D =0 - |d(P,m) = NV TS T
= {P(py, 2 ps), dy = (dy,dy, d PQ,d,, d,
Distancia rectas alabeadas:{r { (P1, P2 P3) _r, (dy, dy 3)} - |d(r,s) = M
S = {Q(‘h' 42, q3), ds = (61’52'53)} |dr X ds|

11. Area del tridngulo AABC: |S =

N =

|ﬁ X A_C"| Volumen del tetraedro ABCD: |V = %|m, A_C’, Tﬁ“

12. Angulos y perpendicularidad:

: . . n,n
Entre rectas:|cosa = _r, _S, Recta-plano: [sina = f= _r, Angulo diedro:|cosa =— l
|d[|ds| In1|d | Il [y |

|rJ_s<—>3:-d—s)=0||rJ_n<—>ﬁ’//3:

|nJ_y<—>ﬁ’-ﬁ,’,’=0|

13. Esfera de centro C(cy, ¢,, c3) y radio R > 0:

|(x—cl)2+(y—cz)2+(z—c3)2=R2|—>|x2+y2+22+Ex+Fy+Gz+H=0






